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CAPITOLUL 1
Numere naturdle

1.1. Scrierea i citirea numerelor naturale

Pentru scrierea unui numar natural se folosesc simboluri. Tinand cont de ordonarea
si gruparea simbolurilor putem stabili doud moduri de scriere a numerelor:

e scriere pozitionald — folosind zece simboluri (semne grafice) numite cifre arabe:
0,1,2,3,4,5,6,7,8,9;

e scriere nepozitionald — folosind simboluri numite cifre romane: I, V, X, L, C, D, M.

Corespondenta lor este ilustrata in tabelul de mai jos:

1 | v | x | L | ¢ | D | M
1 | s | 10 | s0 | 100 [ 500 | 1000

Sistemul de scriere cu cifre arabe este zecimal pentru ca zece unitati de un anumit
ordin formeaza o unitate de ordin imediat superior.

De exemplu, 10 unitati formeaza o zece; 10 zeci formeaza o sutd; 10 sute formeaza
0 mie etc.

Aceasta scriere se mai numeste si scrierea In baza 10 sau descompunerea zecimala
a unui numar natural.

Cxempla: 185=1-100+8-10+5;3024=3-1000+0-100+2 - 10 + 4.

fn general: ab=a - 10 +b, (@#0); abc=a - 100+ b - 10 + ¢, (a # 0);

abcd =a-1000+5b- 100+ c- 10 + d, (a # 0), si asa mai departe. Scrierea cu cifre
arabe este pozitionala pentru ca cifrele reprezinta valori diferite In functie de pozitia pe
care o ocupa in scrierea numarului.

Exempla: In numirul 342312, cifra 2 apare de doui ori si are valorile 2 unititi si 2
mii, cifra 3 de doua ori, 3 sute si 3 sute de mii.

Citirea numerelor naturale scrise in baza 10 presupune Tmpartirea numarului in
grupe de céte trei cifre, de la dreapta la stinga numite clase. Fiecare astfel de grupa
este compusa din unitati, zeci, sute.



Exercifia rezolvat

Cititi numerele: 6 052 411; 2 401 732 002.
Rezolvare: - sase milioane cincizeci si doud de mii patru sute unsprezece;
- doud miliarde patru sute unu milioane sapte sute treizeci si doua mii doi.

Sistemul de scriere cu cifre romane nu este zecimal si nici pozitional. In formarea
numerelor cu cifre romane se respectd urmatoarele reguli:

e O cifra cu valoare mai mica sau egala scrisa la dreapta unei cifre cu valoare mai
mare reprezintd o suma;

Cxemple: XIII=10+1+1+1=13; XXVI=10+10+5+1=26.

¢ O cifra cu valoare mai mica scrisa in stanga unei cifre cu valoare mai mare repre-
zinta o diferenta;

Exempla: XL =50 — 10 =40; XC =100 — 10 = 90; CM = 1000 — 100 = 900.

Observaie: Nu se poate scddea mai mult de o cifra.

o Intr-un numar, numai cifrele I, X, C, M se pot repeta, in pozitii aldturate, dar nu
mai mult de 3 ori;

¢ Cifrele V, L, D nu se scad si nici nu se pot repeta in acelasi numar;

¢ O cifra sau un grup de cifre subliniatd superior reprezinta un numar marit de 1000
de ori.

Exempla: X =10000; XC =90000; CM =900000.

Cxercifia rezolvat

Scrieti numerele: 252; 1948; 34 cu cifre romane.
Rezolvare: 252 =200 + 50 + 2 = CCLII, unde: 200=CC, 50=L, 2 =1I;
1948 = 1000 + 900 + 40 + 8 = MCMXLVIII; 34 = XXXIV.

Daca se scriu numerele naturale in ordinea 0, 1, 2, 3,...,8, 9, 10, 11, 12,...se obtine
un sir numit sirul numerelor naturale. Observaimca3=2+1;12=11+1;

Spunem ca 3 este succesorul lui 2 sau 2 il precede pe 3, 11 il precede pe 12 sau 12
este succesorul lui 11. Numerele 2, 3 sau 11, 12 sunt consecutive. In general, daci n
este un numar natural oarecare, n — 1 este predecesorul lui » iar n + 1 este succesorul
lui n. Numerele n — 1; n; n + 1 se numesc numere consecutive.
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Observatie:
e De la 1 la n sunt n numere naturale si de la 0 la n sunt n + 1 numere naturale.
e De la a la b (inclusiv a si b) sunt b — a + 1 numere naturale.

Exercifiu rezolvat

Cate numere naturale sunt de la 1 la 52?; Dar de la 0 1a 27?; Dar de la 13 la 38?
Rezolvare: De la 1 1a 52 sunt 52 de numere; De la 0 la 27 sunt 27 + 1 = 28 numere
naturale; De la 13 la 38 sunt 38 — 13 + 1 = 26 numere naturale.

In sirul numerelor naturale observim numerele 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, ..., 26, 28, ...
care formeaza si ele un sir numit sirul numerelor pare. Orice numar par este de forma
2 - k, unde k este un numar natural.

0=2-0,2=2-1;4=2-2;...;28=2-14

Tot in sirul numerelor naturale, putem observa numerele: 1, 3, 5, 7, 9,...21, 23,...
numit sirul numerelor impare.

Seobservaca: 1=2-0+1;3=2-1+1;...;21 =2 - 10+ 1. Orice numar impar
este de forma 2k + 1, unde k este numar natural.

Exercitii rezolvate

1. a) Cate numere pare sunt de la 346 la 2014?
b) Cate numere impare sunt de la 225 la 979?

Rezolvare:
a) 346=2-173 Determinam valorile lui £:
348=2-174 1007 — 173 + 1 = 835 numere pare.

2014=2-k-1007
b) 225=2-112+1 Determinam valorile lui &:
227=2-113+1 489 — 112 +1 = 378 numere naturale impare.

979=2-489+1
2-k+1
2. Cate numere de doua cifre distincte exista?
Rezolvare:
ab a=1 a=2 9 - 9 = 81 numere naturale
aell;..;9 b=25=0
be{0;1;...;9} _b:3 {):1
atb
b=9 b=9
b=0




Probleme propuse

X
1. Scrieti cu ajutorul cifrelor urmatoarele numere naturale:
a) trei mii trei; d) noud mii trei sute saisprezece;
b) sapte mii opt sute doi; e) patru sute milioane sapte sute mii patru
¢) patru milioane sase; sute cinci zeci.
2. Cititi numerele:
a) 13 542 100; b) 402 068; c¢) 1 000 004;
d) 89 600 894; e)4 210 585 000.

3. Precizati predecesorul si succesorul numerelor naturale: 8322; 2002; 567231; 445;
40000000.

4. Scrieti cu cifre romane numerele: 5; 12; 28; 111; 242.
5. Scrieti cu cifre arabe numerele: XXIII; XI; MMIII;
6. Stabiliti cate numere naturale exista intre 234 si 252 si Intre 1345 si 1381.

7. Scrieti 4 numere pare cu suma cifrelor 10.

8. Scrieti urmidtoarele numere descompuse in baza 10: aaaa; aOc; ab00cd; aac.

9. Scrieti toate numerele naturale:
a) mai mari sau cel putin egale cu 2 si mai mici si cel mult egale cu 20;
b) mai mari decat 7 si mai mici decat 18;
¢) mai mici sau cel mult egale cu 10.

%k %k

10. Cate numere cuprinse Intre 40 si 70 contin cifra 5: dar doua cifre identice?

11. Scrieti toate numerele cuprinse intre 38 si 52.

12. Aflati cel mai mare numar natural de forma albb (a # b).

13. Scrieti toate numerele naturale pare si toate numerele impare de forma328a .
14. Scrieti cel mai mic numar natural de cinci cifre cu toate cifrele diferite.

15. Scrieti 5 numere naturale consecutive astfel incat unul dintre ele sa fie 2000. Cate
solutii exista?
(D. Dracea, 1. Patrascu, M. Basarab, C. Basarab, Probleme de matematica pentru gimnaziu)

16. De cate ori se foloseste fiecare din cifrele 1, 4, 7 pentru a scrie numere naturale de
la 0 la 180 inclusiv?

17. Fie abc un numar natural de trei cifre, unde a, b, ¢ sunt cifre pare consecutive.
Scrieti cel mai mic numar de aceasta forma.

18. Sa se afle cifra b, stiind ca bb+b=60.
8



19. Cate numere de trei cifre distincte se pot forma folosind numai cifrele 1, 2, 4?
20. Cate numere impare se afla in girul 21, 22, 23,..., 231?

21. Aflati urmatorii 4 termeni din sirul: 3, 6, 12,... .
% ok sk

22. Si se determine numerele naturale abc daci abc = b_c(l + E) .

23. Sa se determine trei numere naturale consecutive daca diferenta dintre produsul
ultimelor doud numere §i produsul primelor doua numere este 52.

24, Sa se determine numarul natural de patru cifre distincte scrise in ordine crescatoare
care au suma cifrelor 15.

25. Sa se determine numerele naturale abcd stiind ca abed —abc—ab—a=1898.

(Petre Nachila, Catalin Nachila, Exercitii si probleme pentru cercurile de matematica, Cla-
saaV-a,2012)

Regula produsului. Numarul numerelor de 7 cifre cu proprietatea ca pentru cifra

alegerile cifrelor anterioare, este egal cum, - m; - ... - my.

26. Folosind regula produsului, aflati:

a) cate numere naturale de forma abcd cu a # b # ¢ # a exista;

b) cate numere naturale impare de forma abcd cua > b > ¢ > d exista.

27. Determinati numerele naturale de trei cifre care:
a) au produsul cifrelor egal cu 0;
b) au produsul cifrelor egal cu 24;
¢) au produsul cifrelor cel putin egal cu 300.

28. Determinati a + b + ¢ + d, stiind ca abed +abc+ab+a=2016.

29. Determinati numarul numerelor naturale n =ab care au suma cifrelor mai mare
decat suma cifrelor lui n + 3.

30. Determinati numerele mnp , stiind cd mnp = mn + np + pm .

31. Care este numarul de scaderi ce se pot efectua in scrierea cu cifre romane?

32. In scrierea urmitoare, mutati un betisor pentru a obtine o egalitate. Gsiti cel putin

doua variante.
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